
VII [E4]

P := FN(ω1
M , 2) とする．M 上の P-ジェネリック集合 G を取り、N := L(P(ω))M [G] とおく．N

で AC が成立すると仮定する．N は ZF のモデルであるので，N で濃度を定義することができ，(κ =

|P(ω)|)N を満たす順序数 κ が存在する．ゆえに，[E1] より，1 ⊩P ((κ̌ = |P(ω)|)L(P(ω))) となる．した
がって，Q := FN((|κ|+)M , 2) とすると，[E3] から 1 ⊩Q ((κ̌ = |P(ω)|)L(P(ω))) が成り立つ．一方，Q は
FN((|κ|+)M × ω, 2) と同型であるから，ω の部分集合を (|κ|+)M 個付け加える．Qは c.c.c.を満たすことか
ら，基数を保存するので，矛盾する．よって，N では ACが成り立たないから，N は ZF+¬ACのモデルな
ので，Con(ZFC) → Con(ZF + ¬AC)となる．また，N は V = L(P(ω)) = HOD(P((ω))) のモデルでもあ
るので，Con(ZFC) → Con(¬AC+V = L(P(ω)) = HOD(P((ω)))) も成り立つ．
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解答者: 上脇 拓哉さん (公開日: 2021年 9月 18日)

この解答に不具合を発見した方はぜひご指摘ください．
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