
最初に，次の二つの lemmaを示す．

Lemma 1.

poset Pが atomlessかつ κ+-closedなら，Pの antichainで，濃度 2κ なものが存在する．

Proof. pα,f ∈ P(α ≤ κ, f ∈ α2)を αに関する inductionで定義する．
α = 0のとき
任意に p0,∅ ∈ P を定める．
α = β + 1のとき
任意の f ∈ β2に対し，pβ,f は atomではないから，両立しない pα,f⌢{⟨0,0⟩}, pα,f⌢{⟨0,1⟩} ≤ pβ,f が取れる．
αが limitのとき
{pβ,f↾β | β < α}の lower boundを pα,f とする．

任意の α < κについて，Aα := {pα,f | f ∈ α2}が antichainになることは inductionで容易に示すことが
できる．Aκ が求めるものである．
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上図において，fnm := {⟨0, n⟩, ⟨1,m⟩}．

Lemma 2.

poset Pが κ-closedなら，κ個の稠密集合の族 {Dα | α < κ}上の generic filterがM に存在する．

Proof. Rasiowa–Sikorski lemmaと同じ方法で示せる．{pα | α < κ}の generateする filterが求める generic

filterになるように，pα を αに関する inductionで定める．
p0 ∈ Pは任意．
Dα ∋ pα+1 ≤ pα となるように pα+1 を取る．
αが limitのとき
{pβ | β < α}の lower boundを pα とする．

Lemma 1と第 7章演習問題 [A1]から ¬CH → MA1 が，Lemma 2から 2ℵ1 = ℵ2 → MA1 が従う．
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